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kallast radir. Su fyrri er endanleg en st seinni 6endanleg. Ekkert mal er ad reikna
summu fyrri radarinnar — vid leggjum bara saman tolurnar. Meira mal er a0 skilgreina
summu 6endanlegu radarinnar. Edlilegt er ad hugsa sem svo ad vio byrjum ad leggja
saman tolurnar i r6dinni og reynum ad alykta um hver summa radarinnar er ut fra
beim ttkomum.

Hlutsummur radarinnar eru skilgreindar pannig ad

ST =
SS9 = aj+ Qg
S3 = + Q9 + as

S, = a1+ a9+ ---—+ ag.

Pegar hlutsummurnar eru reiknadar ut parf bara ad leggja saman endanlega margar
tolur i hvert skipti. Tékum nu fleiri og fleiri t6lur med i summuna; pad er ad segja,
reiknum s fyrir haerri og haerri gildi & k. Ef tolurnar sem vio faum eru ad nélgast
einhverja dvedna tolu s ba er edlilegt ad segja ad
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Formlega segjum vid ad r60 Y02 | a,, sé samleitin (e. convergent) med summu s ef
runan {s;} er samleitin med markgildi s; bad er ad segja, s = limy_, oo S.-

Demi: Skodum rodina 302 5. Hér er

k
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Kvotardo er rod par sem lidir radarinnar eru tolurnar i kvotarunu. Endanleg
kvotarsd er 4 forminu a + aq + ag® + - -+ + ag®. Vid bekkjum formilu fyrir summu
endanlegrar kvétaradar og faum ad
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Pegar rodin Y er skodud b4 er a =1 og ¢ = 3. Hér fium vid ad
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Pegar k — 00 b4 2+ — 0svo ad s, — 2. Pvier 2 L =2
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Pessi nidurstada veitir innsyn i aevafornt vandamél sem kennt er vid grikkjann
Zeno. Akkiles skaut manna best af boga. Zeno leiddi samt rok ad pvi ad 6rvar Akki-
lesar keemust samt aldrei i mark. Pegar Akkiles skytur érinni parf hin fyrst ad fara
helminginn af leidinni ad skotmarkinu (5 af heildar vegalengdinni), svo helminginn af
bvi sem er eftir (; af heildar vegalengdinni), svo helminginn af bvi sem bé er eftir (3
af heildar vegalengdinni) og svo framvegis. Orin kemst aldrei i mark bvi ad alltaf er
einhver sma butur af vegalengdinni eftir.

Hugsum okkur ad Akkiles sé i fjarleegdinni 1 fra4 skotmarkinu. Vega lengdin sem
orin fer samkveemt uppsetningu Zeno er

1,141
Samkvaemt nidurstodunni hér ad ofan er summa pessarar radar 1 og bar med er orin
komin i mark.

Hugsunina i pessu deemi mé nyta til ad fA almenna nidurstodu um kvotaradir.

Regla. Kvdtardd Y00 ,aq™ er samleitin ef og adeins ef |q| < 1. Pegar |q| < 1 pd
er summa radarinnar gefin med formailunni
as a
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Skodum nu demi um radir sem eru ekki samleitnar.

Demi. (1) Rodin Y00 n er 6samleitin. Skodum hlutsummurnar og sjium ad
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s = 1+2=3
s3 = 14+2+3=6
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S = a1+a2+---+ak= 9

Hér er greinilegt ad limy_, o, S = 00. Pvi er r6din 6samleitin.

(2) Ré6in 302, L er 6samleitin. Utlistun & bvi hvers vegna er ad finna { kennslubok
4 bladsioum 215 og 216. Hins vegar ma syna fram 4 ad ef p > 1 pa er rodin > 07, an
samleitin.

Gagnlegt er ad hafa i huga ad ef lim,,_,, a,, er ekki til eda ef markgildio er ekki jafnt
0, ba er r6din Y ° , a,, 6samleitin. Hinsvegar pa er vel mogulegt ad lim,,_,o, a,, = 0 en
rodin 300 ; a, sé samt 6samleitin. Daemi um bad er rodin Y00, L.

Pegar vid faum i hendurnar éendanlega r6d pa er fyrsta verkefnid ad trskurda hvort
r6din er samleitin eda ekki. Ymsar adferdir eru til ad gera pad en svo til allar byggja 4
pvi ad bera rédina saman vid radir sem vid vitum fyrir vist hvort eru samleitnar eda
ekki. Par eru notadrygstar kvotaradir. Vio getum ekki gefio stranga fraedilega atlistun
& pvi hvernig bessi prof virka heldur er &tlunin ad gefa adeins

Deemi. Skilgreinum 0! =1 og sidan n! =1---2-3..-...-n. Skodum ni rédina
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Ef vio litum i bili fram hj4 fyrsta lionum i r6dinni pa héfum vid rédina
SRS S
sem vi0 getum borid saman vid r6dina
1+ 5+ 5+ +-

Fyrsti og annar lidur i nedri rédinni eru jafnir samsvarandi lioum 1 efri r6dinni en
eftir pad eru lidirnir i nedri rodinni steerri en samsvarandi lidir i efri r6dinni. Nedri
r0din er samleitin og par sem allir lidirnir i bAdum rédunum eru jakvaedir pa getum
vio alyktad a0 efri r60in sé samleitin og ad summa hennar er i mesta lagi j6fn summu
peirrar nedri. Sjaum ba ad

Z%-l-}— 1|+2|+3|+ )§1+(1+%+2L2+'”):1+2:3'

I10. kafla sjaum vid ad
Z ni =e=2,718.

Eins og a0ur sagdi er oft athugad hvort gefin r60 er samleitin med pvi ad bera
hana saman vid kvotardd. Ein hentug leid til ad gera slikan samanburd er svo kallad
kvdtaprdf.

Regla. Latum > ;2 a,, vera r6d pannig ad a, > 0 fyrir 6ll n. Ef

p= lim % < ]
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bd er rédin Y02, an, samleitin.

Einnig feest a0 ef til er tala ¢ < 1 pannig ad um 6ll gilde d n gildir ad az—:l < q pd
er rodin samleitin.

Athugio ad ef p = lim,,_, “—Z;‘;—l > 1 pa er rodin 6samleitin.
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Demi. Er rodin 3°7°, 7+, bar sem x er einhver fost tala, samleitin?
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Hér setjum vid a, = 7. Reiknum
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N1 sjdum vid ad p = lim,_,, G—ZI—I =0 < 1 og bvi er r6din samleitin. Sidar faest ad
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