LINULEG ALGEBRA OG RUMFRAEDPI
19. HNITASKIPTI.

19.1 Setning. Latum V og W vera endanlega vid vigurraim. Latum V =
{v1,...,v,} vera radgrunn fyrir V.og W = {wy, ..., w,,} radgrunn fyrir W. Ritum

T(Vj) = aljwl —+ angQ —+ e+ a,ijm,
b.e.a.s. T(v)hw = (a1, agj, - . ., amj). Skilgreinum svo m x n fylkid A = [a;;], b.e.a.s.

| | |
A= 1Tv)w T(va)w - T(Va)w|,

bar sem T'(vq)w, T(va)w, ..., T(v,) eru hnitavigrar med tilliti til V.
Efv=ovi+- 4z, v,08T(V) =yywWi+- -+ YWy bdery =T(v))y = Ax =
Avy. Fylkio A kallast fylki 7" med tilliti til grunnanna ) og W.

19.2 Athugasemd. Pegar vid0 hofum vérpun 7' : V — V og radgrunn B =
{v1,...,v,} fyrir V ba télum vid um fylkid

sem fylki 7" med tilliti til grunnsins B.

19.3 Skilgreining. Latum &, tdkna venjulega grunninn fyrir R", b.e.a.s. &, =
{e1,e9,...,e,}.

19.4 Setning. Latum B, = {ej,es,...,e,} 0g Bew = {V1,Va,...,v,} vera tvo
radgrunna fyrir vigurram V. Skilgreinum fylki P pannig ad

Fyrir sérhvern vigur v i V' gildir a0

VBold = Panew Og VBnew = P_lvBold'

19.5 Setning. Latum B,y = {ej,es,...,e,} 0g Brew = {V1,Va,...,v,} vera tvo
radgrunna fyrir vigurram V. Latum 7 : V — V vera linulega vérpun. Latum A,y
vera fylki 7" med tilliti til grunnsins B,y 0g Ayew vera fylki T med tilliti til grunnsins

Bew- Latum P vera eins og 1 Setningu 19.4. P4 er

Anew = PileldP-



19.6 Setning. Latum B = {vy,Vvs,..., v, } vera radgrunn fyrir R". Skilgreinum
fylkid
| |

Mp = Vi Vg - Vo,
| |

bar sem vigrarnir vq,vs,...,Vv, eru ritadir med venjulegum hnitum (hnitum med
tilliti til grunnsins &,). Fylkid Mp er hnitaskipta fylkid fr4 radgrunninnum B til
radgrunnsins &,, og Mgl er hnitaskiptafylkio fra &, til B, b.e.a.s.

-1
Ve, = MBVB og v = MB Ve, .

19.7 Setning. Latum B,g = {vi,Va,...,V,} 08 Brew = {W1,wWs,...,w,} vera
tvo radgrunna fyrir R™. Skilgreinum fylkid Cp,,, 5,.., = (Ms,..,)” 'Ms,,,. P4 gildir
um sérhvern vigur v i R" ad

VBnew - CBoldanewVBold'

19.8 Skilgreining. Latum A og B vera n x n fylki. Segjum ad B sé dmdta
(e. similar) A ef til er andhverfanlegt fylki P bannig ad B = P~'AP.

19.9 Skilgreining. (i) Latum V' vera endanlega vitt vigurram. Segjum ad
vorpun T : V. — V' sé hornalinugeranleg (e. diagonalizable) ef til er radgrunnur B
fyrir V' bannig ad fylki 7" me0 tilliti til pbessa radgrunns sé hornalinufylki.

(ii) Segjum ad nxn fylki sé hornalinugeranlegt ef bad er amota einhverju hornalinu-
fylki.
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